Terminale Spécialité Nom :
Nom du voisin :

Interrogation de mathématiques n°2

SUJET A

Exercice 1 : (2 points)

cos(n)

2
n

+10 .

On considére la suite (u, ) définie pour tout entier naturel # non nul par u, =

1) Montrer que pour tout entier naturel #» non nul,

i

2

_—21+10Sun <—+10

n n

2) En déduire la limite de la suite (u,) .



Terminale Spécialité Nom :
Nom du voisin :

Exercice 2 : (3 points)

Soit (u,) la suite définie par u, =1 et, pour tout entier naturel n, u,,, = Eu" +—n+l.

1) Calculer u; .

2) Montrer par récurrence que pour tout entier naturel n, u, >n.

3) En déduire la limite de la suite (u,) .



Terminale Spécialité Nom :
Nom du voisin :

Interrogation de mathématiques n°2

SUJET B

Exercice 1 : (2 points)

=Dy, .

3
n

On considére la suite (u, ) définie pour tout entier naturel n non nul par u, =

1) Montrer que pour tout entier naturel # non nul,

i

3

_—31+2£un <—+2

n n

2) En déduire la limite de la suite (u,) .



Terminale Spécialité Nom :
Nom du voisin :

Exercice 2 : (3 points)
3

. : . , 1
Soit (u,) la suite définie par u, =4 et, pour tout entier naturel n, u,,, = Zun +—n+l1.

1) Calculer u; .

2) Montrer par récurrence que pour tout entier naturel n, u, >n.

3) En déduire la limite de la suite (u,) .



Terminale Spécialité Nom :
Nom du voisin :

Interrogation de mathématiques n°2

SUJET A

Exercice 1 : (2 points)

cos(n)

2
n

+10 .

On considére la suite (u, ) définie pour tout entier naturel # non nul par u, =

1) Montrer que pour tout entier naturel #» non nul,

_—21+10Sun S%HO
n n

Soit n un entier naturel non nul.

Ona —I1<cos(n)<l1

Donc _—21 < cosgn) Siz
n n n
Done 2 +10< %8 1 10< 410
n n n
- 1
D’ou —2+1O£un S—2+10
n n

2) En déduire la limite de la suite (u,) .

RS
nZ

. VneN*,_—21+10£unS +10
n

e lim-—L+10=10 et lim = +10=10

n—+o pn n—>+o g

Donc, d’aprés le théoréme des gendarmes, lim u, =10.

n—>+0



Terminale Spécialité Nom :
Nom du voisin :

Exercice 2 : (3 points)

Soit (u,) la suite définie par u, =1 et, pour tout entier naturel n, u,,, = Eu" +—n+l.

1) Calculer u; .

1 1
u, :5u0+5x0+1

:l><1+0+1

YRS

2) Montrer par récurrence que pour tout entier naturel n, u, >n.

Initialisation : si n =0 :

Puisque 12> 0 alors u, = 0. L’initialisation est vérifiée.
Hérédité : Soit n e N.

On suppose que u, > n.

Montrons que u,,, =n+1.

On a supposé que u, = n

Donc lun > ln
2

[\

Donc lun +ln >—n+—n
2 2 2 2

1 1
Donc —u,+—nzn
2 2

1 1 . .
Donc Eu" + En +1=2n+1 dou u,,, 2n+1. L hérédité est donc vérifiée.

Ainsi, d’aprés le théoréme de la récurrence, Vn e N,u, > n.

3) En déduire la limite de la suite (u, ) .

e VneN', n<u,

e limn=+

n—>+0

Donc, d’aprés le théoréme de comparaison, lim u, = +00.

n—>+w



Terminale Spécialité

Nom :
Nom du voisin :

Interrogation de mathématiques n°2 - CORRIGE

SUJET B

Exercice 1 : (2 points)

On considére la suite (u, ) définie pour tout entier naturel n non nul par u, =

1) Montrer que pour tout entier naturel # non nul,

-1

—3+2£un

n

=Dy, .

3
n

1
<—+2
n3

Soit n un entier naturel non nul.

Ona —-1<(-1)" <1

-1 _(D" 1
Donc — < <—
onc 3 3 =
Donc _—31+2S (_13) +2£L3+2
n n n
1

2) En déduire la limite de la suite (u,) .

e VneN, _—31+2£un S%+2
n n

. lim—%+2=2 et lim%+2=2
n—>+o  p n—+o g

Donc, d’aprés le théoréme des gendarmes, lim u, =2.

n—>+0



Terminale Spécialité Nom :
Nom du voisin :

Exercice 2 : (3 points)

3

. : . , 1
Soit (u,) la suite définie par u, =4 et, pour tout entier naturel n, u,,, = Zun + Z n+l.

1) Calculer u; .

u, :iu0+%x0+1

=l><4+0+1
4

=2

2) Montrer par récurrence que pour tout entier naturel n, u, >n.

Initialisation : si n =0 :

Puisque 4 >0 alors u, = 0. L’initialisation est vérifice.
Hérédité : Soit n e N.

On suppose que u, > n.

Montrons que u,,, =n+1.

On a supposé que u, = n

Donc lun > ln
4

o

Donc lun +§n >—n+—n
4 4 4 4

1 3
Donc —u,+—nzn
4 4

1 3 . .
Donc Zu" + Zn +12n+1 dou u,,, 2n+1.L’hérédité est donc vérifiée.

Ainsi, d’aprés le théoréme de la récurrence, Vn e N,u, > n.

3) En déduire la limite de la suite (u, ) .

e VneN', n<u,

e limn=+

n—>+0

Donc, d’aprés le théoréme de comparaison, lim u, = +00.

n—>+w



